UNGHIURI

GEOMETRIE
Unghiuri

# Doua unghiuri
sunt opuse la varf daca
au acelasi varf si laturile
unuia sunt in prelungi-
rea laturilor celuilalt.

Doud unghiuri opuse
la varf sunt congruente.

+ Trei sau mai multe unghiuri sunt formate in
jurul unui punct daca indeplinesc simultan condi-
tiile: « au acelasi varf; - oricare doua unghiuri nu
au puncte interioare comune; + oricare punct al
planului (diferit de varf)
se aflad ori pe una dintre
laturile unghiurilor, ori in
interiorul unuia dintre ele.

Suma masurilor un-
ghiurilor formate in jurul ¢
unui punct este 360°.

+# Doua unghiuri se numesc complementare
daca suma masurilor lor este 90°, iar fiecare din-
tre ele este complementul celuilalt.

< Doud unghiuri se numesc suplementare
dacd suma masurilor lor este 180°, iar fiecare din-
tre ele este suplementul celuilalt.

+ Doua unghiuri proprii care au varf comun, o
latura comuna, iar celelalte doua laturi de o parte
si de alta a dreptei suport a laturii comune se nu-
mesc unghiuri adiacente.

< Se numeste bisectoare a unui unghi propriu
semidreapta cu originea n varful unghiului, situ-
atd in interiorul unghiului, care formeaza cu latu-
rile unghiului doua unghiuri congruente.

< Unghiurile care se afla de o parte si de alta
a unei secante se numesc unghiuri alterne, iar
cele care se afla de aceeasi parte se numesc un-
ghiuri de aceeasi parte a secante.

% Unghiurile care se afla
in interiorul zonei marginite
de dreptele a si b (taiate de
secanta c) se numesc un-
ghiuri interne, iar cele care se
gasesc in afara acestei zone
se numesc unghiuri externe.

< Pentru unghiurile situate de aceeasi parte
a unei secante, dar unul intern si celalalt extern,
vom folosi numele unghiuri corespondente.

+ Dacd doud drepte formeaza cu o secantd o
pereche de unghiuri de acelasi tip congruente,
atunci si celelalte unghiuri de acelasi tip sunt
congruente.
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Drepte paralele

< Doud drepte a si b, continute in acelasi plan,
care nu au niciun punct comun sunt paralele (a || b).

< Doua drepte paralele cu o a treia dreapta sunt
paralele intre ele (dacd a || ¢sib || ¢, atuncia || b).

++ Daca doua drepte sunt paralele, atunci ele for-
meaza cu orice secanta: unghiuri interne de aceeasi
partea a secantei suplementare, unghiuri externe
de aceeasi parte a secantei suplementare, unghiuri
alterne interne congruente, unghiuri alterne externe
congruente, unghiuri corespondente congruente, si
reciproc.

+» Axioma paralelelor

Printr-un punct exterior unei drepte se poate
duce o singura paralela la dreapta data.

Drepte
perpendiculare

<+ Doua drepte, a si b, care formeaza un unghi
drept se numesc drepte perpendiculare; notama L b.

< Daca dreptele a si b nu sunt perpendiculare,
atunci dreapta a este oblicd fata de dreapta b.

< Douad drepte perpendiculare pe aceeasi dreapta
sunt paralele.

< Dintr-un punct exterior unei drepte se poate
construi o singura perpendiculara pe dreapta data.

Daca AB L a,A ¢ asi B € g, atunci B se numeste
piciorul perpendicularei duse din A pe dreapta a.

“ Distanta de la un punct (A) la o dreaptd (a) este
distanta de la punct la piciorul perpendicularei duse
din punct pe dreapta, d(A,a). Daca d(A,a) = 0, atunci
Aea.

<+ Dintr-un punct A exterior dreptei a putem con-
strui o singura perpendiculard pe dreaptd, dar ori-
cate oblice dorim.

Printr-un punct B al dreptei a putem construi o

singura perpendiculard pe dreapta data, dar oricate |

oblice dorim.

DREPTE PARALELE. DREPTE PERPENDICULARE
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Simetrie
<+ Mediatoarea unui segment este dreapta perpendi-

culard pe dreapta suport a segmentului dusa.prin mijlo-
- cul acestuia.

< Spunem ca punctele A si B sunt simetrice fata de o
dreapta d (axd de simetrie) daca dreapta d este media-
toare a segmentului AB.

% Daca o figura geometrica coincide cu simetrica ei
fata de o dreaptd, spunem ca figura este simetrica fata
de dreapta datd, iar aceasta este axd de simetrie a figurii.

< Mediatoarea unui segment este axa de simetrie a
segmentului.

< Bisectoarea unui unghi este axa de simetrie a
unghiului.

Triunghiul

< Suma lungimilor laturilor unui triunghi se numeste
perimetrul triunghiului: P,,. . =a+b+c.
a+b+c
5

Vom nota cu p semiperimetrul: p =
+ Triunghiurile pot fi clasificate astfel:

v dupd madsurile unghiurilor lor:

triunghi
obtuzunghic

triunghi triunghi
ascutitunghic dreptunghic

A A A

B
c B

toate unghiurile un unghi este un unghi este
sunt ascutite drept obtuz

¥ dupa lungimile comparative ale laturilor lor:

triunghi oarecare
sau scalen

A

oricare doua
laturi sunt
diferite

triunghi
isoscel
A

B Cc

doua dintre laturi
sunt congruente

triunghi
echilateral
A

toate laturile
sunt congruente

< Tn triunghiul dreptunghic, laturile care formeaza
unghiul drept se numesc catete, iar latura opusa unghiu-
lui drept se numeste ipotenuzd.
+» Suma masurilor unghiurilor unui triunghi este 180°.

<+ Numim unghi exterior al unui triunghi un unghi adia-
cent si suplementar cu un unghi al triunghiului.

<+ Prelungind laturile AABC se formeaza 6 unghiuri exte-
rioare, congruente doua céte doud (unghiuri opuse la varf).

< Mdsura unui unghi exterior al triunghiului este egala
cu suma masurilor celor doud unghiuri ale triunghiului ne-
adiacente lui.

Bisectoarele unghiurilor unui triunghi

< Bisectoarele unui triunghi sunt concurente. Punctul lor
de intersectie (1) este centrul cercului inscris in triunghi.

«+ Cercul Tnscris intr-un triunghi este un cerc aflat in in-
teriorul triunghiului pentru care toate laturile triunghiului
sunt tangente.

Mediatoarele laturilor unui triunghi

< Mediatoarele laturilor unui triunghi sunt concurente.
Punctul lor de intersectie (0) este centrul cercului circum-
scris triunghiului.

“+ Cercul circumscris unui triunghi este cercul care con-
tine toate varfurile triunghiului. Despre triunghi spunem ca
este inscris in cerc.

<+ Centrul cercului circumscris este in interiorul triun-
ghiului Tn cazul triunghiului ascutitunghic, Tn mijlocul ipo-
tenuzei in cazul triunghiului dreptunghic si in exteriorul
triunghiului in cazul triunghiului obtuzunghic.

indttimile unui triunghi

+ Segmentul care uneste un varf al unui triunghi cu pi-
ciorul perpendicularei duse din acel varf pe dreapta suport
a laturii opuse se numeste Thdltime.

+ Dreptele suport ale inaltimilor unui triunghi sunt con-
curente. Punctul lor de intersectie (H) se numeste ortocen-
trul triunghiului.

% Tn cazul triunghiului ascutitunghic ortocentrul este
situat in interiorul triunghiului, in cazul triunghiul drept-
unghic ortocentrul coincide cu varful unghiului drept, iar in
cazul triunghiul obtuzunghic ortocentrul este in exteriorul
triunghiului.

Medianele unui triunghi

+» Segmentul care uneste un varf al unui triunghi cu mij-
locul laturii opuse se numeste mediand.

«» Medianele unui triunghi sunt concurente. Punctul lor de
intersectie (G) se numeste centrul de greutate al triunghiului.

< Centrul de greutate este situat, pe fiecare dintre me-
diane, la doua treimi fatd de varf si o treime fata de latura.

TRIUNGHIUL




